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Problema 1.

Se considera numerele reale strict pozitive x,y,z,cux -y -z = 8.
a) Aratati ca V2x + 2y +V2z < x +y + z.

b) Determinati numerele x, y, z, stiind ca ele verifica in plus egalitatea
x? n y? n z? _6
y+3z+V2x = z+3x+2y = x+3y+vV2z 5"

Problema 2.
Sa se determine numerele reale strict pozitive a4, a,, ...,a,, CU a; = 1, pentru care este
adevaratd egalitatea:

1 1 1 1 _ .
aj+a; = a;+tas  az+a, = aptansr per =1, (V) n €N,
Problema 3.

Consideram patrulaterul ABCD. Fie punctele M € (AB),N € (BC),P € (CD),Q € (DA)

~ar MA _NB _PC _ QD _ .
astfel Tncat ME-NC D oa" k si punctele R € (MN),S € (NP),T € (PQ),U € (QM)
MNP0 [, unde k,l € (0,) \ {1}. Sa se arate ca daci RSTU este
RN SP TQ UM
paralelogram, atunci ABCD este paralelogram.

astfel Tncat

Problema 4.

Consideram patrulaterul inscriptibil ABCD. Fie H,H' ortocentrele triunghiurilor ABD,
respectiv ABC si G, G' centrele de greutate ale triunghiurilor HAD, respectiv H'BC.

a) Sa se exprime vectorul GG'in functie de vectorii AB si DC.

b) Daca 3GG' = AB + 2CD, sa se arate ca patrulaterul ABCD este trapez isoscel.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemd este notatd cu 7 puncte.



